Variable Compleja I
Unidad 4: Tarea examen

Este es un examen de trabajo individual. Debes entregarlo mediante Moodle,
con todas las indicaciones precisadas en la actividad correspondiente.

1. (2.5 pts) Evalia las integrales:

a) Considerando C' como el segmento de recta que une 1 — iy 1+ 14,

/C Jzdz,

b) Considerando C' como la circunferencia |z| = 1.
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c¢) Considerando C' como la circunferencia |z| = 2.
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2. (2.5 pts) Sea U C C una regién y {fn}nen una sucesion de funciones
analiticas en U que converge uniformemente a una funcién f. Demuestra
que f también es analitica en U.

3. (2.5 pts) Sea f : 2 C C — C una funcién analitica en 2 tal que, para
cualquier z € Q, |f(z) — 1] < 1. Demuestra que

L J;((j)) dz =0,

para cualquier curva cerrada -y contenida en §2.

4. (2.5 pts) Sea U C C una regién tal que una funcién v es conjugada arméni-
ca de u, y a su vez —v también es conjugada armoénica de u. Demuestra
que tanto u como v son constantes en U.

5. (+2 pts extra) Demuestra que, para n > 1:
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