Variable Compleja I
Unidad 1: Tarea en equipo

Estos son los enunciados de la tarea en equipos. Deberan entregarla de acuer-
do a todas las instrucciones indicadas en Moodle.

1. Demuestre las siguientes desigualdades.
a) Para z,w € C, se cumple que ||z| — |w|| < |z — w],
b) Utilizando argumentos geométricos, para todo z € C,
|z = 1] < [|2] = 1] + |2[[arg(2)],
c) Para a,b € C tales que |al,|b] < 1,
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2. Utilizando la identidad
1— n+1
1+Z+22+~~+2n:#
1—=2

demuestre la identidad trigonométrica de Lagrange:

2ntlg
1+ cos() + cos(26) + - - - + cos(nf) = 1, sen (2+1g)

2 2 sen (g)

3. Demuestre que tres ntimeros complejos z1, 22,23 € C son los vértices de
un tridngulo equildtero si y sélo si satisfacen que

2 2 2
21t 25 + 23 = 2122 + 2223 + 2321.

4. Demuestre que dos nimeros complejos z,w € C tienen imagenes diame-
tralmente opuestas en la esfera de Riemann bajo la proyeccién estereografi-
ca siy sélo si zw = —1.

5. Sea {C4,...,C,} C C una familia de subconjuntos arco-conexos. Suponien-
do que éstos cumplen

CiNCy# @, ConNCs £, - ,CoiNCy#0

Demuestra que 741_ C; es arco-conexo.
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