Variable Compleja I
Unidad 2: Tarea en equipo

Estos son los enunciados de la tarea en equipos. Deberan entregarla de acuer-
do a todas las instrucciones indicadas en Moodle.

1. Demuestra las siguientes afirmaciones.

a) Sea U unaregién de C, definimos U* ={» € C|ze€ U}.Sif:U - C
es analitica en U, demuestra que f* : U* — C dada por f*(z) = f(Z)
es analitica en U*.

b) Demuestra que f satisface las ecuaciones de Cauchy-Riemann si y

sélo si
of _
5 =

¢) La funcién f(z) = €* no es analitica en C.

0.

2. Demuestra que |ez2| < el?”. Da un ejemplo de un z para el cual la des-
igualdad sea estricta.

3. Para R > 0 denotamos
Dr={z€C||z|] < R}

Sean f,g: Dr — C funciones analiticas en Dy tal que nunca se anulan en
Dpg. Demuestra que si para todo z € Di se cumple que

entonces existe A € C con |A| =1 tal que f = Ag.
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4. Calcula lo siguiente:

a) El dominio de analicidad y la derivada de f(z) = 322 —e'?* +iLog(z),
b) Las soluciones a la ecuacién (1 —i)e* =1+ 4,
¢) La parte real y la parte imaginaria de z = cos (g + i),

)

d) Usando la rama principal del logaritmo, calcula

5 (1))

5. Sean D = {z € C : |z| <1}, 0 € [0,27] y 29 € D. Demuestra que la
restriccién a D de la transformacion de Mobius

T(z) = e 220
1—29z

es una biyeccién de ID sobre s{ mismo, demostrando primero que T'(D) = D.
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